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Nazev Skoly

Gymnazium Josefa Ressela, Chrudim, Olbrachtova 291

Nazev a Cislo OP

OP Vzdélavani pro konkurenceschopnost, CZ. 1.5, Nazev
projektu: Inovace ve vzdélavani na Gymnaziu Chrudim,
reg.¢.:CZ.1.07/1.5.00/34.0249

Nazev Sablony klicové

aktivity

I11/2 ZvySovani kvality vyuky prosttednictvim ICT

Tematicka oblast
(predmét)

MATEMATIKA

Nazev sady
vzdélavacich
materialu

ROVNICE A NEROVNICE

Jméno tvarce
vzdélavaci sady

RNDr. Vlasta Chytra

Cislo sady

I1/2- 8-1-14

Anotace

Reciproké rovnice - shrnuti uciva a samostatna prace v seminafi
ve dvojicich.

Ovéreno ve vyuce:

rocnik, tiida, dne,
predmét

3. ro¢nik vyssiho gymnazia, 3.A,B, 7.E, 3.12.2012, Matematicky
seminar




Reciproké rovnice

Reciproké rovnice - shrnuti

= budeme resit vzdy v C

= maji tvar |ax"+a X"'+a X"’ +.ax +ax+a, =0

(kde koeficienty a; jsou readlna nenulova cisla)

= pro koeficienty plati |a=a_,6 v a=-a,

= povhice ma n korenu

= pro koreny plati: ty, které jsou ve dvojici, jsou
navzdjem prevracend Cisla

= je-li nliché, je vidy al. jeden koren roven 1 nebo -1

= postup ukdZeme... pro n-licha (3,5)
.. pro n-suda (2- kvadr. rce-umime,4)
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Reciproké rovnice

A. Rec. rovnice pro n liché

pro |a, =a,, |(sobé odpovidajici koef. maji stejné

znaménko)
je jeden koren roven -1

pro|a =-a | (sobé odpovidajici koef. maji opacné

n-l1

znaménko)  je jeden koren roven 1

n=3
1) VC 2x°-3x*-3x+2=0
vytknout stejné koef.

2(x° +1) - 3x&+1 =0 zopakuj si rozklad podle vzorcl A*+B3? A3-B’

((+1](X2 —X+1)—3x:=0 V : souéin je roven O

x+1=0 v 2x* —5x+2=0 (v3imni si - je opét reciprokd kvadr.)
a dokoncime jednoduché rovnice

i

Podobné vyres:
2) VC  5x°+21x*-21x-5=0
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Reciproké rovnice

B. Rec. rovnice pro n sudé
n=2

kvadraticka

3) VC  3x*-10x+3=0
D=100-36=64

X1 =
10+8
12 = 6 =

n=4

4) VC: 5x*-26x°+10x*-26x+5=0
vytknout opét stejné koef.
5(x* +1) - 26(x*> +x) +10x* =0

korFenem jisté neni x=0, takze celou rovnici |ze vydélit x°
5(X +%j—26(x+£]+10 =0
X X

vyuZzit substituci y = x+1, tedy y*-2 = x* +i
X

Pak md rovnice tvar

5> -2 ~26y+10=0

5y* -26y=0
y€y—26 =0
Zpét k substituci X+ 1 =0 vV X + 1 = @
X X 5
Dokoncime reseni dvou kvadr. rovnic v C (vSimni si - jsou opét reciproké)
x*+1=0

v 5x* —26Xx+5=0

i

Podobné vyres:

5) VC 6x'-5x*-38x*-5x+6=0
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Reciproké rovnice

A. Rec. rovnice pro n liché

n=5
6) VC  4x°+12x* +11x°® +11x*12x+4=0
Postup:

= 1 koren je x=-1 nebo x=1, takZze mnohoélen na L strané rovnice
vydélit dvojclenem (x+1) nebo (x-1)

= tak ziskdme rovnici 4.stupné (je reciprokad)

= vytknout stejné koeficienty z dvojic ¢lent a celou rovnici
vydélit x°

= vyuZit substituci y = x+§ a vyresit kvadratickou rovnici pro y

= vrdtit se k substituci a vyresit dvé jednoduché kvadratické
rovnice pro x (jsou opét reciproké)

€x° +12x" +11¢° +11x°12x + 4 > €+1 = 4x* +8x° +3x> +8x+4
X1:-1

Ax* +8x° +3x* +8x+4=0

4(x2+izj+8(x+l)+3x2 =0
X X

subst. y = x+1 4y? +8y-5=0
X
-8+12 1 5
Y, = 3 :>y1=§ , yzz_E
Zpet k x: x+l:l Vv x+1:—§
X 2 X 2
2x° —x+2=0 v 2x* +5x+2=0
K - _1;1+|\/E;1—|\/E;_2; _1
4 4 2
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Reciproké rovnice

Podobné vyres:
7) VC  2x°+5x"-13x° -13x* +5x+2=0

Zkontroluj si vysledky:

2) K= {1;—%;—5}

5 K ={%:3;—%;—2}

7) K ={—1;—2+J§;—2—J§;%;2}

Samostatna pisemna prace MS 111
Rovnice s parametrem a reciproké rovnice

1. Vyftes rovnice s nezndmou xeR a parametrem meR
(Gplna diskuze)
a) m*€-1x>3@x-3_
by X M_m

x+1
C) [x+2=m-3

2. Urc¢i, pro které hodnoty parametru meR ma rovnice praveé 1 redlny
kofen a vypocitej ho:
mx* +2mx = 2x—1-m

3. Vytfes reciproké rovnice v C:
a) 2x3-7x2+7x-2=0
b) 6x* +17x® +17x2 +17x+6=0
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Reciproké rovnice

Zkontroluj si vysledky:
ReSeni
1.a) m°€-13>-3@x-3

x-m-@-33Fm?-9

Zaver:

parametr meR mnoZina reSeni K=
m=3 R
m=0 {

meR\ €3 m+3

m
1.b) XM_p x#-1
X+1

X-€-m =2m

Zaver:
parametr meR mnoZina reseni K=
me 411 1
meR\ 411 { 2m }
1-m
1.c) [|x+2=m-3

parametr meR | mnoZina reSeni K=
m=3 {2

me €3 {

me @+oo_ #mm-5
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Reciproké rovnice

2. mX*+2mx=2x-1-m
mx? +(2m-2)x+1+m=0

a) m=0= lin. rce - vyreSit —-2x+1=0 = x=1

b) m=0= kvadr. rce D=4m? -8m+4—4m—-4m? =4-12m
1
D=0 ... pro m=§:> X =

Rovnice ma 1 koren:

parametr meR | mnoZina reSeni K=

{2

B

3.a) 2¢-7x*+7x-2=0
x-1=0 v  2x*-5x+2=0

3.b)  6x* +17x +17x* +17x+6=0

6y? +17y+5=0 Vi :% ylz_% Y, =_g
Zpét k substituci x+1:—1 v x+1:—E
X 3 X 2
Dokoncime reseni dvou kvadr. rovnic v C
3X*+x+3=0 v 2x° +5x+2=0

K _|-1+iV35 1-iV35 1
6 6 2
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Reciproké rovnice

= VSechny pouzité tabulky a schémata jsou vlastni.

= CHARVAT, Jura, Jaroslav ZHOUF, Leo BOCEK. Matematika pro
gymndzia: Rovnice a nerovnice. 3. vyd. Praha: Prometheus, 2000.
Ucebnice pro stredni skoly (Prometheus). ISBN 80-7196-154-X.

= JANECEK, Frantisek. Vyrazy, rovnice, nerovnice a jejich soustavy.
3. vyd. Praha: Prometheus, 1995. ISBN 80-7196-096-9.

= KUBAT, Josef, Dag HRUBY a Josef PILGR. Sbirka dloh
z matematiky pro stredni skoly: maturitni minimum. 1. vyd. Praha:

Prometheus, 2003. Ucebnice pro stredni Skoly (Prometheus).
ISBN 80-7196-030-6.

= PETAKOVA, Jindra. Matematika: priprava k maturité a
k prijimacim zkouskdm na vysoké skoly. 1. vyd. Praha: Prometheus,
2000. Ucebnice pro stredni Skoly (Prometheus). ISBN 80-7196-
099-3.
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