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Nazev Skoly

Gymnéazium Josefa Ressela, Chrudim, Olbrachtova 291

Nazev a Cislo OP

OP Vzdélavani pro konkurenceschopnost, CZ. 1.5, Nazev
projektu: Inovace ve vzdélavani na Gymnaziu Chrudim,
reg.¢.:CZ.1.07/1.5.00/34.0249

Nazev Sablony klicové

aktivity

I11/2 ZvySovani kvality vyuky prosttednictvim ICT

Tematicka oblast
(predmét)

MATEMATIKA

Nazev sady
vzdélavacich
materialu

ROVNICE A NEROVNICE

Jméno tvurce
vzdélavaci sady

Mgr. Bc. Zuzana Leksova

Cislo sady 111/2- 8-1-18
Pracovni list - grafické feSeni rovnic a nerovnic v obou
Anotace komplexnich ¢isel, v¢etné feseni. Povolené pomicky: rysovaci

potteby. Pfedpokladany ¢as vypracovani 30 min.

Ovéreno ve vyuce:

rocnik, tiida, dne,
predmét

3. ro¢nik vyssiho gymnazia, 7.E, 14.9.2012, Matematika




Pracovni list: GRAFICKE RESENI ROVNIC A NEROVNIC V C

ZADANI

Priklad 1.
V Gaussové roviné zndzornéte vsechna komplexni Cisla z, pro kterd
plati: 1<|z+2-i[<3,

Priklad 2.
V Gaussové roviné zndzornéte vsechna komplexni Cisla z, pro kterd

plati: |2 >1nlz—i[> |z Alz-1>1

Priklad 3.
V Gaussové roviné zndzornéte Cisla z « C, kterd vyhovuji dané

soustavé: ‘Z +1- Zi‘ <3A ‘Z +2-— Zi‘ = ‘Z‘ .Co je Fedenim soustavy?

Priklad 4.

Zndzornéte v Gaussové roviné komplexni Cisla, kterda vyhovuji
2<lz—4+il<3A 2 <1

soustavé nerovnic: —‘Z_ 'H‘— 2 743~

Priklad 5.
V Gaussové roviné zndzornéte vsechna komplexni Cisla z, pro kterd
plati: 1< (L+1)Z+(1-i)z<3.
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Pracovni list: GRAFICKE RESENI ROVNIC A NEROVNIC V C

RESENT

Priklad 1.

Vzddlenost obrazu komplexniho ¢isla z od obrazu komplexniho ¢isla
-2 + / mad byt vétsi nebo roven 1 a mensi nebo roven 3, coz odpovida
mezikruzi, obé kruznice maji stred v bodé A[-2, 1] a vétsi z nich ma
polomér 3 a mendi md polomér 1. ReSenim je zelené zvyraznéné
mezikruzi vCetné kruZnic.
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Pracovni list: GRAFICKE RESENI ROVNIC A NEROVNIC V C

Priklad 2.

z|>1Alz—i|>[z|Alz -1 >1

z-(0+0i)>1A|z—(0+i)>|z—(0+0i) A|lz—(L+0i) >1

A[0, 0] C[o, 1] A[0, 0] B[1, O]

Prvni nerovnost spliiuji obrazy komplexnich Cisel, jejichZz vzddlenost
od bodu A je vétsi nez 1. MnoZinou viech bodi roviny, které spliuji
druhou nerovnost, jsou obrazy komplexnich Cisel, které lezi
v poloroviné urcené hranic¢ni primkou y = 0,5 (osou Usecky AC) a
bodem A. Treti nerovnost spliiuji obrazy komplexnich Cisel, jejichz
vzddlenost od bodu B je vétsi nez 1. ReSenim je Zluté vySrafovand
cast poloroviny.
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Pracovni list: GRAFICKE RESENI ROVNIC A NEROVNIC V C

Priklad 3.

z+1-2i|<3A|z+2-2i|=|7

z—(-1+2i) <3Alz—-(-2+2i) =|z—(0+0i)

A[-1, 2] B[-2, 2] C[0, 0]

Prvni nerovnost spliiuji obrazy komplexnich Cisel, jejichZz vzddlenost
od bodu A je mensi nebo rovna 3. Mnozinou vdech bodil roviny, které
maji stejnou vzddlenost od danych bodl B a C, je pak osa Usecky BC,
na niz lezi obrazy komplexnich cisel, které spliuji druhou rovnost.
ReSenim je modie zvyraznénd tétiva kruZnice, leZici na ose
usecky BC.
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Pracovni list: GRAFICKE RESENI ROVNIC A NEROVNIC V C

Priklad 4.
2<|z-4+i|<3a 1 <1
Z+ 3
2<|z—(4-i)<3Alz—(0+i) <[z (0-3i)
Al4,-1] B[O,1]  ([O,-3]

Prvni nerovnost spliiuji obrazy komplexnich Cisel, jejichZz vzddlenost
od bodu A je vétsi nebo rovna 2 a zdroven mensi nebo rovna 3.
MnoZinou vdech bodl roviny, které spliuji druhou nerovnost, jsou
obrazy komplexnich Cisel, které leZzi v poloroviné urcené hranicni
primkou y = -1 (osou Uselky BC) a bodem B. ReSenim je fialové
zvyraznénd cast mezikruzi.
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Pracovni list: GRAFICKE RESENI ROVNIC A NEROVNIC V C

Priklad 5.
Ozna&ime-li Z=X+Yi=>Z=X—-Yi  dosazenim do nerovnice
dostaneme:

1<@+i)z+(L-i)z<3=1<(L+i)(x—yi)+(L-i)(x+Vi)<3=
S1<X+XI-Yi+Y+X=-XI+yi+y<3=>
=1<2x+2y<3.

d . 1 1
Z prvni  nerovnosti: 1£2x+2y:>§£x+y:>y25—x, potom

hraniéni primka této poloroviny prochdzi body G;oja(o;%j.

3 3
Z druhé  nerovnosti: 2x+2y£3:>x+y£§:>y£§—x, tedy

hraniéni primka této poloroviny prochdzi body G;oja(o;g).

Resenim je Zluté zvyraznény pas véetné hranicnich primek.
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Pracovni list: GRAFICKE RESENI ROVNIC A NEROVNIC V C
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Pracovni list: GRAFICKE RESENI ROVNIC A NEROVNIC V C

Pouzité zdroje:

e VSechny pouzité obrdzky nebo grafy jsou vlastni, vytvorené
v programech Malovani nebo GeoGebra.

e CALDA, Emil. Matematika pro gymndzia: komplexni Cisla. 2. vyd.
Praha: Prometheus, c¢c1994. UCcebnice pro stredni Skoly
(Prometheus). ISBN 80-858-4985-2.

e KUBAT, Josef, Dag HRUBY a Josef PILGR. Sbirka iloh z
matematiky pro stredni skoly: maturitni minimum. 1. vyd. Praha:

Prometheus, 1996. Ulebnice pro stredni skoly (Prometheus).
ISBN 80-719-6030-6.

e PETAKOVA, Jindra. Matematika: priprava k maturité a k
prijimacim zkouskdm na vysoké skoly. 1. vyd. Praha: Prometheus,
1998. Ucebnice pro stredni skoly (Prometheus). ISBN 80-719-
6099-3.

el -.
0 x * ..O
7 * * °
evropsky L

socialni . M KOLST\ OP Vzdélavani
fond v CR EVROPSKA UNIE 4 pro konkurenceschopnost

INVESTICE DO ROZVOJE VZDELAVANI 9




