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Matematika III/2-8-2-12– příloha 1 
 

 

Kružnice a přímka analyticky 
 

A 
 

1/ Popište množinu všech bodů X v rovině, jejichž souřadnice x a y splňují vztah: 

 x 2  + y 2  + 2x – 3y   7 

 

2/ Určete polohu bodu M  7;3  vzhledem ke kružnici k(S; r), body dotyku a obecné rovnice všech 

 tečen kružnice k(S; r), které procházejí bodem  M, je-li S  2;2  a  r = 5 . 

 

 

 

Kružnice a přímka analyticky 

 

 B 
 

1/ Popište množinu všech bodů X v rovině, jejichž souřadnice x a y splňují vztah: 

 x
2
 + y

2
 + 4x – 2y   0 

 

2/ Určete polohu bodu  R 1;0    vzhledem ke kružnici k(S; r). Napište obecné rovnice všech tečen 

 kružnice k(S; r), které procházejí bodem R, je-li S  0;2  a  r = 1. Určete i souřadnice bodů dotyku 

 tečen a kružnice. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
Matematika III/2-8-2-12– příloha 2 

 

 

Použité vztahy: 

 
Středová rovnice kružnice k(S; r): (x-m) 2 + (y-n) 2  = r 2 , se středem  S  nm; a poloměrem r 

 

Rovnice tečny t kružnice k(S; r)  v  bodě dotyku T  00; yx : (x 0 -m). (x-m)  + (y 0 -n). (y-n) = r
2

 

 

 

 

 

Použité zdroje: 
 

Matematika pro gymnázia – Analytická geometrie – RNDr. Milan Kočandrle, CSc.,  

Doc. RNDr. Leo Boček, CSc., r.1995, ISBN 80-7196-120-5 

 

Matematika – Maturitní minimum /Sbírka úloh pro střední školy/ - Josef Kubát, Dag 

Hrubý, Josef Pilgr/, r. 1996, ISBN 80-7196-020-6 

 

Matematika – příprava k maturitě a k přijímacím zkouškám na vysoké školy – Jindra 

Petáková, 1998, ISBN 80-7196-099-3 

 

Sbírka úloh z matematiky pro přípravu k maturitní zkoušce a k přijímacím zkouškám na 

VŠ – RNDr. Josef Kubát, r.1993, ISBN 80-85605-27-9 

 



 

Matematika III/2-8-2-12– příloha 3 
 

 

Řešení:  A 
 

1/ Popište množinu všech bodů X v rovině, jejichž souřadnice x a y splňují vztah: 

 x 2  + y 2  + 2x – 3y   7. 

 

 x 2  + y 2  + 2x – 3y   7  upravíme doplněním na čtverec: 

 (x+1) 2  - 1 + (y-
2

3
) 2  - 

4

9
   7 

 (x+1) 2 + (y-
2

3
) 2    10,25 ... kruh se středem S 










2

3
;1   a poloměrem  r = 25,10  

 

2/ Napište obecné rovnice všech tečen kružnice k(S; r), které  procházejí bodem R  7;3 , je- li 

 S  2;2  a  r = 5 . Určete i souřadnice bodů dotyku tečen a kružnice. 

  

 Středová rovnice kružnice k(S; r): (x-m)
2

+ (y-n)
2

 = r
2

 

            (x+2)
2

+ (y-2)
2

 = 5 

 Určíme polohu bodu R vzhledem ke kružnici k dosazením jeho souřadnic do rovnice kružnice: 

 L = (3+2)
2
+ (7-2)

2
 = 50,  P = 5,  

 L je větší než P, proto bod R leží vně kružnice. Budou tedy existovat 2 tečny kružnice procházející 

 bodem R. 

 Rovnice tečny t kružnice k(S; r): (x-m)
2

+ (y-n)
2

 = r
2

 v  bodě T  00; yx : 

 (x 0 -m). (x-m)  + (y 0 -n). (y-n) = r
2

 

 Na tečně leží bod R:  (x 0 +2). (3+2)  + (y 0 -2). (7-2) = 5 

                5 x 0  + 10 + 5 y 0  - 10 = 5 

                     5 x 0  + 5 y 0  = 5 

                          x 0  +  y 0  = 1     x 0  = 1 -  y 0   ... tyto souřadnice x 0  

 a  y 0   bodu T dosadíme do rovnice kružnice k:         (x+2)
2

+ (y-2)
2

 = 5 

        (1 -  y 0 +2)
2

+ (y 0 -2)
2

 = 5 

             (3 - y 0 )
2

+ (y 0 -2)
2

 = 5 

                   y 0

2
 - 5 y 0  + 4  = 0 

 Řešením této rovnice jsou dvě ... y 0 = 4  a   y 0

I
= 1, k nim  x 0  = 1 – 4 = - 3, x 0

I
= 1 – 1 = 0, tedy  

 dva body dotyku  T  4;3   a  T´ 1;0     tečny  t  s kružnicí k. Po dosazení těchto souřadnic za x 0   a  

 y 0  do rovnice tečny t: (x 0 -m). (x-m)  + (y 0 -n). (y-n) = r
2

, tj.  

 do  (x 0 + 2). (x + 2)  + (y 0 - 2). (y - 2) = 5, získáme rovnice dvou tečen 

 t:  (-3 + 2). (x + 2)  + (4 - 2). (y - 2) = 5 

                 x – 2y + 11 = 0 

 a   t´:  (0+ 2). (x + 2)  + (1 - 2). (y - 2) = 5 

            2x – y + 1 = 0 
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Matematika III/2-8-2-12– příloha 5 
 

 

Řešení:  B 
 

1/ Popište množinu všech bodů X v rovině, jejichž souřadnice x a y splňují vztah: 

 x 2  + y 2  + 4x – 2y   0. 

 

 x 2  + y 2  + 4x – 2y   0  upravíme doplněním na čtverec: 

 (x+2)
2
 - 4 + (y-1)

2
 - 1   0 

 (x+2) 2  +  (y-1) 2    5 ....kružnice se středem S  1;2   a poloměrem  r = 5  a její vnějšek. 

 

2/ Napište obecné rovnice všech tečen kružnice k(S; r), které  procházejí bodem R  1;0  , je-li S  0;2  

 a  r = 1. Určete i souřadnice bodů dotyku tečen a kružnice. 

. 

  

 Středová rovnice kružnice k(S; r): (x-m)
2

+ (y-n)
2

 = r
2

 

                    (x-2)
2

+ y
2

 = 1 

 Určíme polohu bodu R vzhledem ke kružnici k dosazením jeho souřadnic do rovnice kružnice: 

 L = (0-2)
2
+ (-1)

2
 = 5,  P = 1.  

 L je větší než P, proto bod R leží vně kružnice. Budou tedy existovat 2 tečny kružnice procházející 

 bodem R. 

 Rovnice tečny t kružnice k  v  bodě T  00; yx : (x 0 -m). (x-m)  + (y 0 -n). (y-n) = r
2

 

 Na tečně leží bod R:  (x 0 -2). (0 - 2)  + (y 0 - 0). (-1 - 0) = 1 

                -2 x 0  + 4  - y 0  - 1 = 0 

                              y 0  = -2 x 0  +3... tyto souřadnice x 0  a y 0   bodu T 

 dosadíme do rovnice kružnice k:  (x-2)
2

+ y
2

 = 1 

     (x 0 -2)
2

+ (-2 x 0  +3)
2

 = 1 

           5 x 0

2
- 16 x 0  + 12 = 0   

 Řešení této rovnice jsou dvě ... x 0 = 2  a   x 0

I
= 

5

6
, k nim  y 0  = –2..2 + 3 = - 1, y 0

I
=  –2. 

5

6
+ 3 = 

 
5

3
, tedy  dva body dotyku  T  1;2    a  T´ 









5

3
;

5

6
    tečny  t  s kružnicí k. Po dosazení těchto 

 souřadnic za  x 0   a  y 0  do rovnice tečny t: (x 0 -m). (x-m)  + (y 0 -n). (y-n) = r
2

, 

 tj. do  (x 0 - 2). (x - 2)  + (y 0 ). (y) = 1, získáme rovnice dvou tečen 

 t:  (2 - 2). (x - 2)  + (-1). y = 1,                                

                  y  = -1 

 a   t´:  (
5

6
- 2). (x - 2)  +  

5

3
. y = 1,            

      -4x + 3y + 3 = 0 
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