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Nazev Skoly

Gymnazium Josefa Ressela, Chrudim, Olbrachtova 291

Nazev a Cislo OP

OP Vzdélavani pro konkurenceschopnost, CZ. 1.5, Nazev
projektu: Inovace ve vzdélavani na Gymnaziu Chrudim,
reg. ¢.: CZ.1.07/1.5.00/34.0249

Nazev Sablony kli¢ové

aktivity

I11/2 ZvySovani kvality vyuky prostfednictvim ICT

Tematicka oblast
(predmét)

MATEMATIKA

Nazev sady
vzdélavacich
materiala

GEOMETRIE

Jméno tvirce
vzdélavaci sady

RNDr. Vlasta Chytra

Cislo sady

111/2-8-2-2

Anotace

Trigonometrie - obecny trojuhelnik
Samostatna prace, procviceni u¢iva

Ovéreno ve vyuce:

rocnik, tiida, dne,
predmét

2. ro¢nik vyssiho gymnazia, 6.F 12.3.2013, Matematika




Trigonometrie

Trigonometrie

= geometrie trojuhelnika,

A4

reSeni uloh 0 trojuhelnicich

Resit trojihelnik = dopo¢itat chybé&jici rozméry
(délky stran, velikosti vnitinich uhlia,
pripadné obsah)

Zopakovat vlastnosti trojuhelniki, vztahy mezi
stranami a uhly, zakladni pojmy z planimetrie

el ..
*
t* ** .‘.
” *x ol °
evropsky S

socialni . 1 KOLST\ OP Vzdélavani
fond v CR EVROPSKA UNIE 4 pro konkurenceschopnost

INVESTICE DO ROZVOJE VZDELAVANI




Trigonometrie

Pri vypoctech vyuzivat:
e Definice a vlastnosti goniometrickych funkci

e \/ztahy z planimetrie (napi. véta: Proti delsi stran¢€ lezi vEtsi
uhel a proti vétsSimu uhlu vétsi strana.)

. . a b C
e Sinova véta; — - -y
Siha sinfB  siny

o Kosinova véta: [@°=b*+c®—2bccosa (+C2)

e \/zorce pro obsah trojihelniku

S= 1ava S= labsin y (+C2)
2 2

S=.s-(s—a)-(s—b)-(s—c) Heroniiv vzorec
abc

s =" S =
4r £
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Trigonometrie

Zadani

1. V AABC je dano: a=21cm,b=27cm, o =30°.
Vypoditej velikosti stran a vnittnich thli A ABC
a jeho obsah.

2. V AABC jedano: a=7,8m,b=4,6m,c=112m.
Vypocditej vnitini uhly a obsah A ABC, délku téznice t, .

3. Budova vysoka 17m je vzdalena 30m od biehu feky. Z vodorovné
sttechy této budovy je vidét Sitku feky v zorném uhlu ¢ =15°.
Vypocitej, jak Siroka je feka?

4. Z kopce 155m nad horizontalni rovinou je vidét vrchol tovarniho
kominu v hloubkovém uhlu « =18°30" a jeho patu v hloubkovém
uhlu g =29°.

Vypocditej, jak vysoky je komin?

5. V &tytthelniku ABCD je déano:
a=8cm,b=6cm, o =50°, f=120°, 6 =90°.
Vypocitej velikosti stran a vnitinich thll ctyfahelniku ABCD.

DU
6. V AABC jedano: a=7,6m, f=62°S=152m",
Vypoditej zbyvajici vnitini thly v A ABC a jeho obvod.

7. Sily o velikostech 108 N a 65N plisobi v jednom bod¢ a sviraji
uhel @ =132°30'.
Vypocitej velikost jejich vyslednice F .
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Trigonometrie

ReSeni
a b : . b
1. — =— = SIh f=sih a-—
sina sin 3 a

sin f =sin 300-% = p,=40°v B, =140°

uloha ma 2 reseni (oba uhly  mohou existovat)

C a . a
= = Cc=siny - ——
siny sina sin
1 .
S==.absin
5 Y

[. feSeni  p,=40°, y, =110°

21

c, =sin110°- —
sin 30

~=39,5(cm)

S, —% 21-27-sin 110° = 266,4 (cm?)

Il. reSeni |, =140° |, y, =10°

c, =sin 10°- 2l _73 (cm)
sin 30°

S, —% 21-27-sin 10° = 49,2 (cm?)

Odpoved’: Existuji dva A ABC a jejich zbyvajici rozméry jsou ...
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Trigonometrie

2.
2 2 2 2 2 2
c05a=b +c —a _46°+112°-73 =330
2bc 2-4,6-11,2 B
2 2 K2 2 2 2
cosﬂza +c°—b :7,8 +11,2° -4,6 . B19°5
2ac 2-7,8-112 R
2 2 A2 2 2 2
COS7/:a +b*—c :7,8 +4,6°-11,2 . 4 =127°15

2ab 2-718-4,6

Zkouska: @+ f+y =33°40+19°5+127°15=180°

S =l(a+b+c) =118
Obsah: 2

S=.118-4-7,2.0,6 =14,28 (cm?)

S =14,28cm?

Te€Znice:
a\’ a
t?=¢? +(Ej — ZCECOS'B =11,2°+39*-112-7,8-c0s19°5

= t =7,6cm
Odpoved’: Vnitini thly v A ABC maji velikost ...,

délka t, =7,6cm a obsah S =14,28cm’.
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Trigonometrie

30

x*=17*+30°=289+900 = x=+/1189

4 X gosingse. M8 _a555(m)
sin15°  sin ¢ sin (o —15°)
d=3555m

Odpovéd: Sitka feky je asi d = 35,55 m.

- 155
tg29°

155
oy

tg18°30°
tg29°

tga = g — x=d-tgl8°30'=155.

v=155-x=61,43(m)
v=6143m

Odpoveéd’: Vyska kominu je asi v=61,43m.
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Trigonometrie

5.

*
.
¢ MINISTERSTVO SKOLST\ OP Vzd&lavani
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y =180° — (50° +120° + 90°) =100°
e’=a’+b*—-2abcos
e’ =8"+6"-2-8-6-c05120° =64 +36+48=148 = e=+/148

e b . J3 6
: =— = sihng,=—— =a-=
sin120°  sin «, 2 /148

o, =50°—¢,
: C :
sina, = == 148 -sin a, =5,09(cm)

cosa, = % = d =+/148 - cos o, = 11,05(cm)

Odpoved': Zbyvajici strany Ctyfuhelniku méfi ... a thel y =100°.
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Trigonometrie

DU

2S
asin g

6. S:%-acsinﬂ =C= c=4,53m

b?> =a® +c* —2accos S

b?=76°+c*—2-7,6-c-cos62° b=6,78m

s!n_azg = sinoz:sin62°-E o =81°50°
sin b b I
S_'n—7/:E = siny:sin62°-E y=36°10
sinf b b I
o=a+b+c=18,91(m) 0=18,91m
Odpoved: ...

7. 9=132°30 = &=47°30

F?=F"+F,"-2FF,cos¢
F? =108 +65° —2-108-65c0s47,5° = F =80 N

Odpoved: ...
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Trigonometrie

= Pouzité ndkresy jsou vlastni sestrojené v programu GeoGebra.

. ODVARKO, Oldrich. Matematika pro gymndzia: Goniometrie. 3.,
vyd. Praha: Prometheus, 2003. Ucebnice pro stredni skoly
(Prometheus). ISBN 80-7196-203-1.

= POMYKALOVA, Eva. Matematika pro gymndzia: Planimetrie, 4.
vydadni, Praha: Prometheus, 2003. Uclebnice pro stredni skoly
(Prometheus). ISBN 80-7196-174-4.

= KUBAT, Josef, Dag HRUBY a Josef PILGR. Shirka tloh
z matematiky pro stredni skoly: maturitni minimum. 1. vyd. Praha:

Prometheus, 2003. Uclebnice pro stredni skoly (Prometheus).
ISBN 80-7196-030-6.

= PETAKOVA, Jindra. Matematika: pfiprava k maturité a
k prijimacim zkouskdm na vysoké skoly. 1. vyd. Praha: Prometheus,
2000. Ucebnice pro stredni skoly (Prometheus). ISBN 80-7196-
099-3.
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