evropsky
socialni

fondvGR  EVROPSKA UNIE 1 -
INVESTICE DO ROZVOJE VZDELAVANI

N ..
* U
* ** p
* * ©

* *
L
KOLSTV OP Vzdélavani
t pro konkurenceschopnost

Nazev Skoly

Gymnazium Josefa Ressela, Chrudim, Olbrachtova 291

Nazev a Cislo OP

OP Vzd¢lavani pro konkurenceschopnost, CZ. 1.5, Nazev projektu: Inovace ve vzdélavani na
Gymnaziu Chrudim,
reg.¢.:CZ.1.07/1.5.00/34.0249

Nazev Sablony kli¢ové aktivity

I11/2 Zvysovani kvality vyuky prostiednictvim ICT

Tematicka oblast (pfedmét)

MATEMATIKA

Nazev sady vzdélavacich
materiali

GEOMETRIE

Jméno tviirce vzdélavaci sady

Fikejzlova Hana

Cislo sady 111/2-8-2-04
Ctyfi varianty pisemné provérky z latky KRUH A JEHO CASTI, UHLY V KRUHU, Kapitoly
Anotace GEOMETRIE prvniho ro¢niku, s vypracovanym pocetnim feSenim a pouzitymi vztahy

/6 priloh/. Pfedpokladany ¢as vypracovani 15 min. Povolené pomicky: kalkulacka pro
1. ro¢nik u varianty A, B, v ostatnich pfipadech bez kalkulacky

Ovéreno ve vyuce: rocnik,
trida, dne, predmét

1. ro¢nik, tiida 1.B a 5.E, dne 11.5.2012, Matematika




Matematika I11/2-8-2-04 — ptiloha 1

Kruh a jeho ¢asti, ihly v kruhu /s kalkulackou pro 1.roc., bez

1/
2/

kalkulacky pro vyssi roé./ ...A

Vypoctéte velikosti vnitinich thli v trojahelniku, jehoz vrcholy tvofi Cislice 1, 4, 9 na
hodinovém ciferniku.
Je dan pravidelny osmiuhelnik ABCDEFGH vepsany do kruznice s polomérem 4 cm.

a/ Vypoctéte obsah mensi kruhové usece omezené touto kruznici a thloptickou HF.
b/ Vypoctéte délku vétsiho oblouku omezeného body H a F na této kruZnici.

Kruh a jeho ¢asti, ihly v kruhu /s kalkulackou pro 1.roc., bez

1/
2/

1/
2/

1/
2/

kalkula¢ky pro vyssi roc./ ...B

Vypoctéte velikosti vnitinich thld v trojahelniku, jehoz vrcholy tvofi Cislice 5, 2, 8 na
hodinovém ciferniku.

Je dan pravidelny osmnactithelnik ABCDEFGHI... vepsany do kruZnice s polomérem
6 cm.

a/ Vypoctéte obsah mensi kruhové usece omezené touto kruznici a tétivou HE.

b/ Vypoctéte délku vétsiho oblouku omezeného body H a E na této kruznici.

Kruh a jeho c¢asti, ahly v kruhu /bez kalkula¢ky/ ...C

Vypoctéte velikosti vnitinich thll v trojihelniku, jehoz vrcholy tvofi ¢islice 1, 3, 8 na
hodinovém ciferniku.

Je dan pravidelny osmnactiuhelnik ABCDEFGHI... vepsany do kruznice s polomérem
4 cm.

a/ Vypoctéte obsah mensi kruhové vyseCe omezené touto kruznici a iseCkami HS a
FS, kde S je stfed osmnactithelniku.

b/ Vypoctéte délku vétsiho oblouku omezeného body H a F na této kruznici.

Kruh a jeho ¢asti, ahly v kruhu /bez kalkulacky/ ...D

Vypoctéte velikosti vnitinich uhla v trojahelniku, jehoz vrcholy tvofti €islice 3, 7,11
na hodinovém ciferniku.

Je dan pravidelny osmithelnik ABCDEFGH vepsany do kruznice s polomérem 6 cm.
a/ Vypoctéte obsah mensi kruhové vysece, ktera je omezena touto kruznici a
useCkami HS a ES, je-li S stfed osmithelniku.

b/ Vypoctéte délku vétsiho oblouku omezeného body H a E na této kruznici.



Matematika I11/2-8-2-04 — ptiloha 2

Pouzité vztahy:

Goniometrické funkce v pravouhlém trojihelniku, Pythagorova véta.
Vlastnosti rovnoramenného trojuhelniku, pravidelného mnohothelniku.
Pojmy tétiva, sttedovy a obvodovy thel v kruhu, vztah pro tyto uhly pfislusné ke stejnému
kruhovému oblouku: velikost obvodového thlu je polovina velikosti sttedového thlu.
Pojmy kruhova vysec€ a kruhova usec,

2r.x

délka kruhového oblouku ptislusného ke sttedovému thlu o : | = 0 &
2
obsah kruhové vysece ptislusné k tthlu «: S = Zgo .o,

obsah trojihelniku uréeného dvéma stranami b a ¢ a thlem « témito stranami sevieného:

S=%b.c.sina.

Pouzité zdroje:
Matematika pro gymnazia - Planimetrie — RNDr. Eva Pomykalova, r.1993,
ISBN 80-7196-174-4

Matematika — Maturitni minimum /Sbirka tloh pro stfedni Skoly/ - Josef Kubat, Dag Hruby,
Josef Pilgr/, r. 1996, ISBN 80-7196-030-6

Matematika — priprava k maturité a k pfijimacim zkouskam na vysoké skoly — Jindra
Petakova, 1998, ISBN 80-7196-099-3

Sbirka tiloh z matematiky pro piipravu k maturitni zkousce a k pfijimacim zkouskam na VS
— RNDr. Josef Kubat, r.1993, ISBN 80-85605-27-9
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Matematika I11/2-8-2-04 — ptiloha 3

ReSeni:
A

Vypoctéte velikosti vnitinich thli v trojahelniku, jehoZz vrcholy tvofi Cislice 1,4, 9 na
hodinovém ciferniku.

Pro obvodovy thel & u vrcholu 9 vypocteme velikost ptisluSného tihlu sttedového w:
o =360°:12.3=30°.3=90° = % = 45°.

Analogicky pro thle g uvrcholu 1: » =360°: 12.5=30° 5= 1500,_,82_% =75°,

Zbyvajici tthel y u vrcholu 4 vypocteme pomoci souctu vnitinich thli v trojuhelniku:
y =180° - (a + p)= 180° - (45° +75°) = 60°.

Je dan pravidelny osmithelnik ABCDEFGH vepsany do kruznice s polomérem 4 cm.

a/ Vypoctéte obsah mensi kruhové useCe omezené touto kruznici a tthloptickou HF.
b/ Vypoctéte délku vétsiho oblouku omezeného body H a F na této kruznici.

a/ V pravidelném osmithelniku ABCDEFGH obsah mensi kruhové ise¢e omezené
jemu opsanou kruznici a uhlopti¢kou HF vypocitame jako rozdil obsahu ptislusné
kruhové vysece a rovnoramenného trojuhelniku HFS, kde S je stfed osmitthelniku,
sttedovy uhel « ptislusi ke dvéma strandm osmithelniku méii « =360°: 8 . 2 = 90°.

Proto hledany obsah kruhové tiseCe vypocteme:
zr?

2
s=2" 4 - 1Psing = % 90- 1 .4%5in90° = (4 - 8) (cmd), tedy obsah
360 2 360 2 —

dané mensi kruhové Giseée méfi asi 4,57 (cm®).
b/ sttedovy tihel « piislusi k Sesti stranam osmithelniku méii o = 360°- 90° = 270°,
délka kruhového oblouku pfislusného k tomuto vétsSimu stfredovému uhlu « :

= 220 4 =222 970° = 6z (cm), tedy.délka kruhového oblouku piistusného

o4
— 360 360
k tomuto vét§imu stfedovému thlu méfi asi 18,85 (cm).
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Matematika I111/2-8-2-04 — ptiloha 4

ReSeni:
B

Vypoctéte velikosti vnitinich thli v trojihelniku, jehoz vrcholy tvofi Cislice 5, 2, 8 na
hodinovém ciferniku.
Pro obvodovy thel o u vrcholu 8 vypocteme velikost pfislusného thlu sttedového o'

o =360°12.3=30°.3=90°, a= % = 45°.

Analogicky pro thle g uvrcholu 2: » =360°: 12 .3 =30°. 3= 90°,_ﬂ=_§ = 45°,

Zbyvajici uhel y u vrcholu 5 vypoéteme pomoci sou¢tu vnitinich ahld v trojihelniku:
y =180° - (a + p)= 180° - (45° +45°) = 90°. Lze téz vyuzit Thaletovy véty,

protoze spojnice 82 je primérem kruznice ciferniku.

Je dan pravidelny osmnactithelnik ABCDEFGHI... vepsany do kruznice s polomérem
6 cm.

a/ Vypoctéte obsah mensi kruhové usece omezené touto kruznici a tétivou HE.

b/ Vypoctéte délku veétsiho oblouku omezeného body H a E na této kruznici.

a/ V pravidelném osmnactitthelniku ABCDEEF... obsah mensi kruhové tsece omezené
jemu opsanou kruznici a uhlopti¢kou HE vypocitdme jako rozdil obsahu ptislusné
kruhové vyse€e a rovnoramenného trojuhelniku HES, kde S je stfed osmiuhelniku,
sttedovy uhel « ptislusi ke tfem stranam osmnactithelniku méti & = 360°: 18 . 3 =
= 20°. 3 =60°. Proto hledany obsah kruhové usece vypocteme:

2 2
L Yeging = ™ 60. 1 624in60° = (67 - 18.Y3) (cm?), tedy
36 2 360 2 — 2

obsah dané mensi kruhové use¢e méii asi 3,26 (cm®).
b/ sttedovy uhel « ptislusi k 15 strandm osmiuhelniku méti & = 360°- 60° = 300°,
délka kruhového oblouku ptislusného k tomuto vétsSimu sttedovému uhlu « :

= 220 4 = 225 300° = 107 _(cm), tedy délka kruhového oblouku prislusného

=360 ¢ 7 360
k tomuto vét§imu stfedovému thlu méfi asi 31,42 (cm).
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Matematika I111/2-8-2-04 — ptiloha 5

ReSenti:
C

Vypoctéte velikosti vnitinich thli v trojahelniku, jehoz vrcholy tvofi Cislice 1, 3, 8 na
hodinovém ciferniku.

Pro obvodovy thel « u vrcholu 8 vypocteme velikost ptisluSného tihlu sttedového w:
o =360°12.2=30°2=60° a= g = 30°.

Analogicky pro thle g uvrcholu 1: » =360°:12.5=30° 5= 1500,_,B=_§ =75°,

Zbyvajici tthel y u vrcholu 3 vypocteme pomoci souctu vnitinich uhli v trojuhelniku:
y =180°-(a + p)= 180°-(30° +75°) = 75°.

Je dan pravidelny osmnactithelnik ABCDEFGHI... vepsany do kruznice s polomérem
4 cm.

a/ Vypoctéte obsah mensi kruhové vysece omezené touto kruznici a iseCkami HS a
FS, kde S je stfed osmnactithelniku.

b/ Vypoctéte délku vétsiho oblouku omezeného body H a F na této kruznici.

a/ V pravidelném osmnactithelniku ABCDEEF... sttedovy uhel « ptislusi ke dvéma
stranam osmnactithelniku méii « =360°: 18 .2 = 20°. 2 = 40°.
Obsah mensi kruhové vysece omezené jemu opsanou kruznici a useCkami HS a FS,
kde S je stfed osmnactiuhelniku, vypocteme:

_ mr? _ 4 _ 16 2
5= 360 0 @ T gep A0 =g reml
b/ Stiedovy thel « prislusi k 16 stranam osmithelniku méii a = 360°- 40° = 320°,
délka kruhového oblouku ptislusného k tomuto vétsSimu sttedovému uhlu « :

2.4 2.4

o= % ¢
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Matematika I11/2-8-2-04 — ptiloha 6

ReSeni:
D

Vypoctéte velikosti vnitinich thli v trojahelniku, jehoz vrcholy tvofi Cislice 3, 7,11
na hodinovém ciferniku.

Pro obvodovy tthel & u vrcholu 11 vypoéteme velikost ptislusného thlu sttedového
w:

o =360° 12 .4=30°4=120°, gfg = 60°.

Analogicky pro uhle g uvrcholu 3: » =360°: 12 .4=30°.4= 1200,_ﬂ=_§ = 60°,

Zbyvajici tthel y u vrcholu 4 vypocteme pomoci souctu vnitinich thli v trojuhelniku:
y =180°-(a + p)= 180° - (60° +60°) = 60°.

Lze téz vyuzit toho, ze dany  trojuhelnik 3,7,11 je rovnostranny, ma tedy vSechny
vnitini thly velikosti 60°.

Je dan pravidelny osmiuhelnik ABCDEFGH vepsany do kruznice s polomérem 6 cm.
a/ Vypoctéte obsah mensi kruhové vysece, kterd je omezend touto kruZznici a
useckami HS a ES, je-li S stfed osmithelniku.

b/ Vypoctéte délku vétsiho oblouku omezeného body H a E na této kruznici.

a/ V pravidelném osmithelniku ABCDEFGH stfedovy uhel « pfislusi ke tfem
stranam osmiuhelniku méfi o = 360°: 8 . 3 = 45°. 3 = 135°.

Obsah mensi kruhové vyseée omezené jemu opsanou kruznici a tiseckami HS a ES,
kde S je stfed osmiuhelniku, vypocteme:

2 2
=20 g = 2% 135 = 1355 (cmd).

- 4
— 360 360
b/ Stiedovy thel « prislusi k 5 stranam osmituhelniku méti o = 360°- 135° = 225°,
délka kruhového oblouku ptislusného k tomuto vétsSimu sttedovému uhlu « :

_ 2nr 216 ._15 _
I= 0 "% 380 . 225 5 7 (cm)=7,5z(cm) .




