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Nazev Skoly

Gymnéazium Josefa Ressela, Chrudim, Olbrachtova 291

Nazev a ¢islo OP

OP Vzdélavani pro konkurenceschopnost, CZ. 1.5, Nazev
projektu: Inovace ve vzdélavani na Gymnaziu Chrudim,
reg.¢.:CZ.1.07/1.5.00/34.0249

Nazev Sablony klicové

aktivity

I11/2 ZvySovani kvality vyuky prosttednictvim ICT

Tematicka oblast
(predmét)

MATEMATIKA

Nazev sady
vzdélavacich
materialu

FUNKCE A JEJICH UZITI

Jméno tvarce
vzdélavaci sady

Mgr. Be. Zuzana Leksova

Cislo sady 111/2-8-3-14
Pracovni list - derivace funkce - pocetni piiklady - soucet, rozdil,
Anotace soucin, podil, sloZzen4 funkce, v¢etné feSeni. Pfedpokladany cas

vypracovani 30 min.

Ovéreno ve vyuce:

rocnik, tiida, dne,
predmét

4. ro¢nik vyssiho gymnazia, 8.E, 17.12.2012, Matematika




Pracovni list: DERIVACE - vypocty

POUZITE VZORCE

Derivace elementarnich funkci

1y Y=¢C y=0
2 Y =X y'=nx""
X X
3 y=¢e y =€
oy =a’ y=a"Ina
5) ¥y =Inx Y=
, 1
6 ¥ =log, x y_xloga
7y y=sinx V'=CosXx
gy ¥ =COSX y'=-—-smx
= tgx g
9 ¥ =1 COS* X
10y Y = COt OX Y= "in? x

*** N
* *
. * *
evropsky * K
socidlni * SRS BRaLE
(4 fondvCR EVROPSKA UNIE  MLADEZE /

INVESTICE DO ROZVOJE VZDELAVANI

OP Vzdélavani
pro konkurenceschopnost




Pracovni list: DERIVACE - vypocty

Vzorce pro derivovani funkci

() g(0)]=f () g x)
F(X)-90)]= 7 (%).9"(x)
c.f(X)[=c.f(X)

F L (09— f(9g (¥

9(x) (9(X)°
/()= £ (g(x)- g’ (x)

* X %
* *
. * *
evr.9p§ky L
socialni
(¥ 4 fondvCR EVROPSKA UNIE

INVESTICE DO ROZVOJE VZDELAVANI



Pracovni list: DERIVACE - vypocty

ZADANI

Vypocitejte derivace zadanych funkci (postup, zdpis):

PFiklad 1. Reseni
Q) Y=X%X -3 y'=2X
b) Y =4.sinX y'=4.C0S X
o) y=5x"-1 y'=10x
d) y=7x*-3x? y'=28x> —6x

e) Y =4x>—3.c0s X

£ y=vx

y'=20x* + 3.sin X

.1

PN

x>0

Priklad 2. Reseni
— y3 1 , 2 4
N +F y=3x"—-3x",x#0
Uxdx 2 , 5
py Y= =X y=-3x 2,x>0

X

¢) Y =3x° —5x° +15

*

. *

evropsky *
socialni

* X %

fondvCR EVROPSKA UNIE ,
INVESTICE DO ROZVOJE VZDELAVANI

y'=15x" —15x°

g KOLSTV OP Vzdélavani
pro konkurenceschopnost



Pracovni list: DERIVACE - vypocty

d) y=sin X.(2X—5) y'=c0s X.(2x —5) + 2sin x
1 - -3

&) y:2x+? y=2-2x3%x#0

£ Y = X*.tgx — CoSs X :

, X . T
=2XtgX + +sinx, X # (2k +1)=
y g cos? x ( )2

Priklad 3.

_ 4Xx
R
Reseni
., 4(x—1)—4x 4
= =— X#=1
-1 -
o xA-1
0 YT %52
Reseni
 2x(x+2)—(x*-1) x> +4x+1
y= > = — X # =2
(x+2) (x+2)
S
0¥ 11
e . Y &
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Pracovni list: DERIVACE - vypocty

Reseni
. 6x(x*+1)-3x°.2x _ 6x

T e et

y— 2x° -1
d) X+2
Reseni
2 2
v 4x(x+2)—(§x -1) _ 2x Xl
(x+2) (x+2)
_2.sinX

y =
e) 1+ COS X
Reseni

. 2.cos X(L+cos x)—2.sin x(—=sin x)

(1+cos x)°
 2.0SX+2.€0s% X+2.5iN° X 2.c0SX+2
(1+cos x)’ (1+ cos x )’
2
=— X#*# T+ 2k7Z'
1+ cos X
2x°+1
n¥=Te
evropsky :* *: ’ﬁr F
socialni * ERS" KOLS OP Vzd&lavani
fond v CR EVROPSKA UNIE 3 HOVY pro konkurenceschopnost
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Pracovni list: DERIVACE - vypocty

Reseni
= 6x° x> —(2x3 +1)2x C2xt-2x 2x°-2

x* x* x>

PFiklad 4.
oy =(2x% —3x]

Reseni
y'=3(2x2 —3x) (4x—3)

by Y = V3x% +1

Reseni

, 6X 3X
y = =
24/3x%+1 3x%+1
o) Y= N X+5
Reseni

; 1
- = x>-5
y 2/ X+5
_2x*+5
g ¥ = X —1

L
N T n N ...
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Pracovni list: DERIVACE - vypocty

Reseni

AxA/X—1— 2x" +5

, 24/x—1 _ 8x(x-1)- (2x2 +5)
y_ =
Xx—1 2.
2
_ 6X- —8x—-5 «>1

2/x—1(x-1)’

T
0 V= 3.cos(2x — Z)

Reseni
, . T
=—6.SIn| 2X ——

g ( 4j

3X

f)y=E¢€

Reseni

y'=3.e%

Priklad 5.

o y=In(2x-1)

L
N T n N ...
* * %
. * * °
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Pracovni list: DERIVACE - vypocty

Reseni

C)y=@3+ﬁ—5f

Reseni

Y= 5(x3 + X — 5)4.(3x2 + 2x)

d) y=\/2x2 —X+5

Reseni
y= 4x -1
22x2 —x+5
e) ¥ =In(sinx+2)
Reseni
., COSX
SINX+ 2
evropsky Wr y
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Pracovni list: DERIVACE - vypocty

py=5TE

Resen

y'=(6x+2)5" " LIn5

o) Y = 0s*(3x% + 2x +1)

Reseni

y'=—3,(6x+2).cos?(3x? + 2x +1)sin(3x? + 2x +1)
h Y = (esx +l)2

Reseni

y'=25(e% +1)e™ =10,e> +1)e>

L
R N ...
* * %
. * * °
evropsky L

socialni . MINISTERSTVO $KOLSTV OP Vzdélavani
fond v CR EVROPSKA UNIE MLADEZE / Y pro konkurenceschopnost
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Pracovni list: DERIVACE - vypocty

Pouzité zdroje:

e VSechny pouzité obrdzky nebo grafy jsou vlastni, vytvorené
v programech Malovani nebo GeoGebra.

e HRUBY, Dag a Josef KUBAT. Matematika pro gymndzia:
diferencidlni a integrdini pocet. 3. vyd. Praha: Prometheus,
2008. Ucebnice pro strredni skoly (Prometheus). ISBN 978-80-
7196-363-9.

e KUBAT, Josef, Dag HRUBY a Josef PILGR. Sbirka (loh z
matematiky pro stredni skoly: maturitni minimum. 1. vyd. Praha:

Prometheus, 1996. Uclebnice pro stredni Skoly (Prometheus).
ISBN 80-719-6030-6.

e PETAKOVA, Jindra. Matematika: priprava k maturité a k
prijimacim zkouskdm na vysoké skoly. 1. vyd. Praha: Prometheus,
1998. Ucebnice pro stredni skoly (Prometheus). ISBN 80-719-
6099-3.
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